
Data Structures are the programmatic way of storing data so that 
data can be used efficiently. Almost every enterprise application 
uses various types of data structures in one or the other way.  

Why to Learn Data Structure and Algorithms? 
As applications are getting complex and data rich, there are three 
common problems that applications face now-a-days. 

 Data Search − Consider an inventory of 1 million(106) items of a 
store. If the application is to search an item, it has to search an item 
in 1 million(106) items every time slowing down the search. As data 
grows, search will become slower. 

 Processor speed − Processor speed although being very high, 
falls limited if the data grows to billion records. 

 Multiple requests − As thousands of users can search data 
simultaneously on a web server, even the fast server fails while 
searching the data. 

To solve the above-mentioned problems, data structures come to 
rescue. Data can be organized in a data structure in such a way 
that all items may not be required to be searched, and the required 
data can be searched almost instantly. 

Applications of Data Structure and Algorithms 
Algorithm is a step-by-step procedure, which defines a set of 
instructions to be executed in a certain order to get the desired 
output. Algorithms are generally created independent of underlying 
languages, i.e. an algorithm can be implemented in more than one 
programming language. 

From the data structure point of view, following are some important 
categories of algorithms − 

 Search − Algorithm to search an item in a data structure. 



 Sort − Algorithm to sort items in a certain order. 

 Insert − Algorithm to insert item in a data structure. 
 Update − Algorithm to update an existing item in a data structure. 
 Delete − Algorithm to delete an existing item from a data structure. 

The following computer problems can be solved using Data 
Structures − 

 Fibonacci number series 
 Knapsack problem 
 Tower of Hanoi 
 All pair shortest path by Floyd-Warshall 
 Shortest path by Dijkstra 
 Project scheduling 

Data Structure is a systematic way to organize data in order to use 
it efficiently. Following terms are the foundation terms of a data 
structure. 

 Interface − Each data structure has an interface. Interface 
represents the set of operations that a data structure supports. An 
interface only provides the list of supported operations, type of 
parameters they can accept and return type of these operations. 

 Implementation − Implementation provides the internal 
representation of a data structure. Implementation also provides the 
definition of the algorithms used in the operations of the data 
structure. 

Characteristics of a Data Structure 
 Correctness − Data structure implementation should implement its 

interface correctly. 

 Time Complexity − Running time or the execution time of 
operations of data structure must be as small as possible. 



 Space Complexity − Memory usage of a data structure operation 
should be as little as possible. 

Need for Data Structure 
As applications are getting complex and data rich, there are three 
common problems that applications face now-a-days. 

 Data Search − Consider an inventory of 1 million(106) items of a 
store. If the application is to search an item, it has to search an item 
in 1 million(106) items every time slowing down the search. As data 
grows, search will become slower. 

 Processor speed − Processor speed although being very high, 
falls limited if the data grows to billion records. 

 Multiple requests − As thousands of users can search data 
simultaneously on a web server, even the fast server fails while 
searching the data. 

To solve the above-mentioned problems, data structures come to 
rescue. Data can be organized in a data structure in such a way 
that all items may not be required to be searched, and the required 
data can be searched almost instantly. 

Execution Time Cases 
There are three cases which are usually used to compare various 
data structure's execution time in a relative manner. 

 Worst Case − This is the scenario where a particular data structure 
operation takes maximum time it can take. If an operation's worst 
case time is ƒ(n) then this operation will not take more than ƒ(n) 
time where ƒ(n) represents function of n. 

 Average Case − This is the scenario depicting the average 
execution time of an operation of a data structure. If an operation 
takes ƒ(n) time in execution, then m operations will take mƒ(n) time. 



 Best Case − This is the scenario depicting the least possible 
execution time of an operation of a data structure. If an operation 
takes ƒ(n) time in execution, then the actual operation may take 
time as the random number which would be maximum as ƒ(n). 

Basic Terminology 
 Data − Data are values or set of values. 
 Data Item − Data item refers to single unit of values. 

 Group Items − Data items that are divided into sub items are called 
as Group Items. 

 Elementary Items − Data items that cannot be divided are called 
as Elementary Items. 

 Attribute and Entity − An entity is that which contains certain 
attributes or properties, which may be assigned values. 

 Entity Set − Entities of similar attributes form an entity set. 
 Field − Field is a single elementary unit of information representing 

an attribute of an entity. 

 Record − Record is a collection of field values of a given entity. 

 File − File is a collection of records of the entities in a given entity 
set. 



���������	��

A��A

BC�CAD�������EF



BE�	�	�	��

� �������������	�A���	B�	�	C���ADC�DE��F	��D�A����

�	���ADC�FAB�	�A��AC���	��		C�AC�A�A�����

	�	�	C���DE������

� �C�D�F	���D��������������������	�A��������DE�

D���CA�AC�����������A�	����F����DC�A�	���CD��

DC����F	�	�	�	C�����D�	���������D��F	A��

�	���ADC�FAB��D�	��F�D�F	��



���������	��

� �������������	��EE	�����F	��	�A�C�DE��D�F�

�������������E�C��ADC�����B	����DE���B�D�����

����D��������D�A�F�� ������!�������	

� "D��#CD���F��������D�A�F��A������	B������	B�

B�D�	���	��D��D��	���B���A������E�C��ADC�



���������	��

� $F����	�C������D�A�F��A�����	��DE�AC������ADC�

��A��	C��D�������D����	���AC����#�����F	������

��������	�A���F	�����DE�D���CA�AC���F	������

�A�F��F	A���D�A�����	���ADC�FAB��	��AC	��

� $D��	�	�DB���B�D�����DE��C����D�A�F����	�

�FD�����	�	����C��BB�DB�A��	��������������	�

ED���F������D�A�F��

� $F	�	ED�	����D�A�F���C��A������D�A��	�������

��������	��E�D����B�D�����



��CFF	�	�C�	��A��ABC�CAD�������E

� �������������	���	�CD��������A�A�	��AC�D���D�

��D������	�D�A	�%

� ��A�A�A�	������!�������	

� &DC'��A�A�A�	������!�������	



��CFF	�	�C�	��A��ABC�CAD�������E

�������������	

��A�A�A�	��! &DC'��A�A�A�	��!

�C�	�	� (�D�� )F�����	� �DAC�	�(�D���C�	�	� (�D��



��CFF	�	�C�	��A��ABC�CAD�������E

&DC'��A�A�A�	��!

*AC	���*A�� &DC'*AC	���*A��

+����

*AC#�*A�� !���#

,�	�	 -��BF $�		�



��	�	�	�EABC�CAD�������E

� $F	�	���	����A����������	���C���A�	�����
DB	���	���BDC�����F	����FAC	�AC������ADC��

� �C��	C	������F	�	���	��AEE	�	C���	B�	�	C���ADC�
DC��AEE	�	C���D�B��	���

� �C�	�	���(�D��AC�'BDAC��C���	���)F�����	��
�DC���C�������AC���DC���C����BDAC�	���	����E����
AC��FA�����	�D���



������	�	�	�EABC�CAD�������E

� $F	�	���	��D�	��DBFA��A���	�������

��������	��

� $F	�	���	��	�A�	��E�D���F	�B�A�A�A�	������

��������	��

� $F	�CDC'B�A�A�A�	��������������	��

	�BF��A�	�DC���������AC��DE�����D�B�DE�

FD�D�	C	D���.���	���B	/�D��F	�	�D�	C	D���

.�AEE	�	C����B	/������A�	���



������	�	�	�EABC�CAD�������E

� *A�����!���#��,�	�	��$�		��-��BF���	�

	���B�	�DE�CDC'B�A�A�A�	��������������	��

� $F	��	�A�C�DE��C�	EEA�A	C���������������	�

�������#	�DB	���ADC���D��	�B	�ED��	��DC��F	�

�������������	�



������	�	�	�EABC�CAD�������E

� $F	��D����D��DC�����	��DB	���ADC�DC������
��������	���	���D��������	�D�A�	��AC�D�
ED��D�AC����B	�%
� )�	��	
� !	�	��ADC
� 0B���AC�
� !	���FAC�
� !D��AC�
� 1	��AC�
� �	���D��D���	�	�	



B	��E�E��A�E��EE�A��E�

� +�B�A�A�A�	��������������	�A���	C	��������

���A����������	��F���A������������A���AC�D��F	�

��C����	�����F�����C�AC�	�	�����E�D���

� +�CDC'B�A�A�A�	��������������	�A����A���D���DE�

B�A�A�A�	��������������	���AC#	���D�	�F	��AC�

�	�CAC�E������������F������D�����AC#	�'�A����

�AC�����	���F���		��+2*�$�		�����BF�	����



BEF��	��	��A��A�C�	��F

BC�CAD�������EFA�A���C�F

� +C�������A���	EAC	��������	��DE�EACA�	�C���	��

DE�FD�D�	C	D���	�	�	C���D�����	������

A�	���

� ����	�C���C���������C��DC��AC�DC	���B	�DE�

�����DC����	A�F	�������AC�	�	�������E�D��'BDAC��

C���	��D�������F�����	��



���C�F

� !A�B�����	������ADC�DE�������A�����ED��D��%

��AC�����3456

� 7F	�	�AC���B	�AEA	���F	��������B	�D����B	�DE�

	�	�	C������������D�	���

� 8���9�A���F	�C��	�DE����������F	�C���	��

�B	�AEA	��AC�A�	��F	��:���	�����#	���A���F	�

C���	��DE�	�	�	C����C���������C���D�	���FA��A��

���D�����	���A�	��D���	C��F�DE�������



+�����

� (D��D�AC����	��D�	�DE��F	��DC�	B����D��	�
�	�	��	�	����D���������%
� $F	�AC�A�A�����	�	�	C��DE��C���������C��	�
���	��	������B	�AE�AC��C��	�DE��F	��������
ED��D�AC�����AC�	��D��������AB��AC�A�	�
�:���	�����#	���

� $F	�EA����	�	�	C��DE��F	�������F���AC�	��
�	�D356������	�C���F	�EA����	�	�	C���C��
�����	�	�	C���A����	��B	�AEA	����%���356���
���3;6

<	�B	��A�	���



���C�F

� $F	�	�	�	C���DE��������A�����������	�
��D�	��AC��F	��DC�	���A�	�.�DC�AC�	�/�
�	�D����D���ADC�

� $F	�C���	��DE�	�	�	C����F�����C��	���D�	��
AC��C���������F���A���F	��A�	�DE�������D��A���
�	C��F�A���A�	C�����F	�ED��D�AC��	:���ADC%

.0BB	��D�C�'�D�	��D�C�/ 4



���C�F

� (D���F	���D�	�������A���D�����	�
.;'5/ 4�45��F	�	�5�A���F	��D�	���D�C��DE�
�������C��;�A���F	��BB	���D�C��DE�������

� +�������C���������	��	���D����A��	C�
�F�D��F��DDB���E��	��	�����DC	'
�A�	C�ADC���������A���	:�A�	�DC	��DDB�ED��
�	��AC���C��D�F	��ED����A�AC���F	�������



���C�F

� (D��	���B�	%�<	��AC���C������

(D�.A�5=A>�;=A  /

�����CE.8?�9�����3A6/=

� (D��	���B�	%�7�A�AC���C������

(D�.A�5=A>�;=A  /

��B�AC�E.8?�9����3A6/=



���C�F

� �E��	���	��	��AC��D����A�AC����D'

�A�	C�ADC���������A���D�����	:�A�	���D�

�DDB���+C���A�A�������F	�������DE���&�

�A�	C�ADC��D�����	:�A�	��&��DDB��

� !D�	��D��DC�DB	���ADC�B	�ED��	��DC�

��������	%
� )�	��ADC�DE��C������

� $���	��AC���C������



���C�F

� �C�	��ADC�DE�C	��	�	�	C�

� �	�	�ADC�DE��	:�A�	��	�	�	C�

� 1D�AEA���ADC�DE��C�	�	�	C�

� 1	��AC��DE�������



�	F�F

� +��A����.*AC	����AC#	���A��/���C��	��	EAC	�������
�D��	��ADC�DE����A���	�C���	��DE������A�	���

� *A������	��F	��D����D��DC�����	��CDC'
B�A�A�A�	��������������	��

� +C�	�	�	C��DE��A���������DC��AC�����	������D�
EA	�����DC	�ED����D�AC�������D��ACED����ADC��C��
D�F	��ED����D�AC������	���DE�C	���	�	�	C��

� +���D��#CD��ED����D�AC������	����	�F��	���
�B	�A����������������	�DE��A����F	�����	��������
�	�BDAC�	����B	�



�	F�F

� $	�FCA������	��F����F�	�	�	C��A���	E	��	���D�

�����CD�	���F	�	ED�	����A�����C��	��	EAC	�����

���D��	��ADC�DE�CD�	������FD���	��D�%

@	��

+++ AAA )))

�CED����ADC�EA	�� �DAC�	��EA	��

3*AC	���*A#	��*A��6



�	F�F

� $�B	��DE��AC#	���A���%
� !AC��	��AC#	���A��
� �D������AC#	���A��
� !AC��	��A��������AC#	���A��
� �D������A��������AC#	���A��



D�C� 

� +�����#�A�����D��C�D��	�	���D��	��ADC�DE�

	�	�	C����A#	�������������A��F������B	�A���

E	����	��F����	�	�ADC��C��AC�	��ADC�DE�

	�	�	C�����C��	��DC	�DC���E�D��DC	�	C��

����	���F	��DB�DE��F	�����#�.$B�/

� ��	��D��FA��B�DB	����A��A�����D�����	����������

AC�EA����D�����B	�DE��������������	�.*�(B/�



D�C� 

� ����D�����	��F�D��F�DE�C�����A#	�������#�DE�B���	��

B���	��DC�����	�AC���B����������	������������#	��

DEE���E�	�F�B���	�E�D���F	��DB��C���F	�C	��B���	��

��	�B���	��DC��D��F	�����#�����F	��DB�

� ���A����CDC'B�A�A�A�	��������������	�

� 7F	C��C�	�	�	C��A��AC�	��	��AC�D�������#�D��

�	�D�	��E�D���F	�����#��A������	��	��AC��EA�	��

�F	�	��F	��DB�DE�����#��F�C�	��



D�C� 

� �C�	��ADC�DE�	�	�	C��AC�D�����#�A������	��

�0!@��C���	�	�ADC�DE�	�	�	C��E�D������#�A��

����	���B��

� $F	��	��D���FD��EA���	�FD���F	�DB	���ADC��

��#	�B���	�DC�������#%

�0!@ �B�

3!$+)D6



D�C� 

� $F	�����#���C��	�A�B�	�	C�	��AC�D���D�

����%

� 0�AC���������.!���A��A�B�	�	C���ADC/

� 0�AC��BDAC�	��.��C��A��A�B�	�	C���ADC/



!�E�E

� ,�	�	���	�EA����AC�EA����D�����B	�DE������

��������	�.A�	��(�(B/

� �C���:�	�	�C	��	�	�	C�����	����	���D��F	�

:�	�	�E�D��DC	�	C������	��<E+<�	C���C��

�F	�	�	�	C����	���������	�D�	��E�D��D�F	��

	C������	���F	�(<B&$�	C��

� $F	�B	DB�	����C�AC��AC�����A������	�	����ADC�

�D����	��C�	���B�	�DE�:�	�	�



!�E�E

� E��F�C	��B	��DC��D�	���C�����C�������F	�

	C��DE��F	��D���C��B	��DC��	��AC���F	A��

�	�	����ADC��DCEA��	���	��D���DE��F	��D��

E�D���F	�E�DC��	C��

� $F	��	��D���FD��EA���	�FD���F	�

DB	���ADC����#	�B���	�DC�������#%

45 F5 G5 H5 I5

E�DC� �	��



!�E�E

� $F	�:�	�	���C��	�A�B�	�	C�	��AC�D���D�

����%

� 0�AC���������.!���A��A�B�	�	C���ADC/

� 0�AC��BDAC�	��.��C��A��A�B�	�	C���ADC/



"�EEF

� +���		���C��	��	EAC	�����EACA�	��	��DE������

A�	���.CD�	�/�

� $�		�A��CDC'�AC	�����B	�DE��������������	�AC�

�FA�F������A�	�����	�����C�	��D����D�	��AC���

�D��	���	:�	C�	�

� $�		��	B�	�	C���F	�FA	����FA�����	���ADC�FAB�

�	��		C����AD���	�	�	C���



"�EEF

� �C���		�%
� $F	�	�A�����B	�A��������A�	������F	��DB�DE�
FA	����F������	���F	�<DD��DE��F	���		�

� $F	��	��ACAC�������A�	�����	�B���A�ADC	��AC�D�
C���	��DE����������	�����A�	�����	���	��F�DE�
�FA�F�A��A��	�E������		��FA�F�A������	���F	�����
��		�

� $F	���		����������D���AC��	C��F��D������
�D��D��AC��������������	����C�A#	�C���������		��
�FA�F���D����B������



"�EEF

� $F	���		���������	�D���CA�	���F	������AC�D�

���C�F	����FA�F��	���	���F	�ACED����ADC�

�

� �

� � � �

����



#�C��

� -��BF�A�������F	���A����CDC'�AC	��������

��������	���B���	�DE��	B�	�	C�AC����C��#AC��

DE�BF��A������������	��

� ���F���ED�C���BB�A���ADC�AC�-	D���BF���

)F	�A������C��EC�AC		�AC����A	C�	��

� �	EACA�ADC%�+����BF�-.2�E/�A�����	��DE�

�	��A�	��2��C�����	��DE�	��	��E�



#�C��

� +C�	��	��DCC	������B�A��DE��	��A�	���C��

��C��F��	��	A�F�����F�����	C��F���D����C��

�CD�F	���	����AC��AC�����	C��ED�����D��AC��

�F	����BF�

� 2	��A�	��DC��F	����BF���	��FD�C����BDAC��D��

�A���	���C��	��	����	�����C���������D���AC	�

�	��	C��



#�C��

� E���B�	�DE����BF%

��

��

��

��

�	

AB

A�

C

D

AA

E
��

�A

��
��

�	

F���������������������������� F���� ��������������



#�C��

� $�B	��DE�-��BF�%

� �A�	��	�����BF

� 0C�A�	��	�����BF

� !A�B�	����BF

� 7	A�F�	�����BF

� )DCC	��	�����BF

� &DC'�DCC	��	�����BF



��������	AB�	C�DE��FA���A

��	D��C��DA����D����



��������	�

� ��A��������	A��A�AC���D���DA���A�������A�AC����D	A��A�����DA

��	�D�A��A��DC�

� ��������	A��A�A�D��A�D���D�A��	C���������AC���D���DA����A

���D�A��	DA����DA���A��A��C�� AA���AC�����D�A��	DA

����DA���A��A���C��!

� ��������	A��A�����DA��	�D�A��A��	C���������A����D	D���A

����A��������	A��C��A����A��DA���C��

� ��A��������	A��A����A��A�DA�������DA���A��������A���FA

��D�A��AC�����D�A��DADE���A����D�A���C��!



��������	�

� ��A��������	A	�FA�DA���D�A��A����D�D��A

���	�!
� �A�D����C����A�����A"������#���D�A�������D�

� �A�D��A��	C��D�AC�����	 AD!�!AB$$A

� �AC�D�������D AB����DAC�����	 AC�����	�

�������D����DAC�����	!

� A%�����	A&A��������	�A$A����A��������D�



����F���A��A��������	�
� '�FA�DD�A��������	A����F���(

� )���A�������A�A�F���E�D�������DDAC�����	A��A���AD�����!A'DA�DD�A

��A����A��D��D�A��DA��������	A��A����D��A��A��� A�!D!A��D��D�A��A

���A���DA����D��A����D��A���A��DA��C���!

� *�A��DAC�����	A��A���A��A�A����DA����A�D� A��DA�������A��	DA

�D��	D�A��A����D!A'DA����A��A����A���A��DA��������	ACD����	�A

��D�A��DA��C��A��+DA��A����D!A��DAC�����	A	�FA�DA

��	C����������FA��D�����D�� A��A	�FA�DD�A����A��A	D	��F!A'DA

����F+DA��DA�D�����D�A����A��DA��������	A�D,���D�-A	D	��F A���A

��	C�������A��	D!A'DA���A����A��	C��DA��������	�A�������A

�	C�D	D��������!

� A'DA����F���A��������	� A����D�A����AC����D	�!A�AC����D	A���A�DA

����D�A����A�D�D���A��������	� A��	DA��DA	��DAD�����D��A����A

���D��!



����F���A��A��������	�

� ����F���A��A��������	A�D�D��A��A�����������A

��A��D�����A�D�����D�A�DD����A���A��DA

��������	!
� .D�����D�A	D���A��	C��D�A	D	��F A

C���D�����A��	DAD��!
� *�A���A��D�DA������� A��	DA��A	���A�	C������A

�D����DA��DAC�����	A�D�D��CD�A������A

�DA����AD�����!



����F���A��A��������	�

� ��	DA��	C�DE��F
� A��DA�	����A��A��	DA����A��A��������	A�DD��A��A���A��A��	C�D����

� A�C��DA��	C�DE��F
� A��DA�	����A��A	D	��FA��A��������	A�DD��A��A���

� A'DA����A�����������FA����A��A�C��DA��	C�DE��F A���A�DA

��DA	����FA���D�D��D�A��A��	DA��	C�DE��F!

� A����A��DA�D��D�A��������	A��A��DA��DA�����A����A����D�A

����A�	���D�A��	DA��	C�DE��F�



����F���A��A��������	�
� ��D�DA��DA�D�D���A�������A���D�����A��DA�������A��	D

� A��	C��D�

� A��	C��D�

� A��������	

� A��C��A��A��DA��������	
� ��DA���������������	�AB��C�����D�����EB��	�F��	����FC�����F A��DA

	�AB��D	�����B���E����	���D�	������	�AB���	D������C	��

������D������

� "!�!A�������AC����D	A A��DA��	�D�A��A��D	�A��A�DA����D�!�



.������A��	DA��A��A��������	

� .������A��	DA��A��A��������	A�DCD���A�C��A��DA��C��A

��+DA���A�����DA��A��C��!

� /���A��������	�A��������	A��C��A��0D���A����A���C��A

��0D���

� A��DA�������A��	DA��A��A��������	A�FC�����FA�����A����A��DA

��C��A��+D

� ��D�-A����F+DA�������A��	DA��A�A��������A��A��C��A��+D



.������A��	DA��A��A��������	

� "�D�A��A��C���A��A��DA��	DA��+D A�������A

��	DA���A�DA�D�FA����D�D��
� A"E�	C�D-A��������	A����A�����A��DA�����AC��	DA

��	�D�A��A��A����FA�FA��������A��A�D��A��A�����

� A*�D�-A����F+DA�������A��	DA��A��D
� �D��A���D

� �����A���D

� ��D���DA���D



1������A.������A��	DA��A��A��������	

� .������A��	DA��A	D����D�A�FA��	�D�A��A��DC�#C��	����DA

�CD�������ACD����	D�

� 'DA��DA.�/A�.����	A���D��A/��D�� A��A�����AD���A

�CD������A�D!�!A$ A� AE A# &�A���AD���A	D	��FA���D��A���DA

��DA������	DA����!A2��C�A���A���������A���A���DA	����C�DA

��	DA�����!

� B����A��DA��	�D�A��A�����A�CD�������A��A��A��������	A

� .D�� A����D A��	C��D A������ A0�	C A�����	D���A

�CD�������A�����D	D�� A�D��D	D�� A��� A�������� A

	����C�F A�����D� AA�CD� A����D A�������A�CD�������A

����#��	C�D	D�� A�34 A5.� A6



"E�	C�D

� 2��D�A7A���A8A�����A���A��DA����AD���!

� 2��DA9-ADED���D�A3A��	D� AD���A��	DA����A�����!

� 2��DA:-A�7A���A��������+����� A3$7A���A���A�D��� A3A���A���A

����D	D����A�����A:3A$A:!

� �����A��	DA�����-A;3A$A8!A� A5�3� A����A�DA�������D�A���D�!��



��F	C�����AB�	C�DE��F

� ��DA;3$8A��	DA�����A��A����A��A<����A

��F	C��������F<A���DA3
� A����A���D�A��A��A�CC��E�	�����A��A��DA

��	C�DE��FA��A��DA��������	
� A*����D�A����A��A�	�����DA�DCD��D���A

�D����� A����D�����DA��A��DA����D�AC�����D



B�	C�����A1��������-A��F	C�����A

3�������

� =��A5�A3�������-A>CCD�A�����
� 5	D��A3�������-A2��D�A�����
� ��D��A3�������-A�����D�A�����



?�����A.��DA��A��DA��������	A.������A��	D

� "E���A�������A��	DA��3�A��A���������A��A����A���A��	DA���D�!A

*�A��AD���D�A��A����A��DA�CCD�A���A���D�A������A��A��3�!

� A3�� A�DA����A��DA���D��A��A������A��A��3�A���A����DA3!



��F	C�����A3�������

=���5�A
� *�A��3�A���A��3�A��DA���A��	C�DE��FA��������� A�DA��F

��3�A&A5���3��

�E�C��������	D��E��E�F�������E�������	D��	F������F�����

� ��D�DA��DAC������DA���������A�A���A�@A����A����

��3�AAA�A��3�A��D�A3ABA�@

� ��DA������A���DA��A��3�A��A�D��A����A��AD,���A��A��DA

������A���DA��A��3�!A*�A���D�A����� A��3�A�����A��A����D�A

����A��3�A���A����DA3!

� A��3�A��A��A�CCD�A�����A��A��3�!



=���5�A"E�	C�D

� 2D�A��3�A&AAAAAAAAA��D�
� ��3�A&A5�AAAA�A�����DA������

� ��3�A&A5�AAAA�A�����DA������

� ��3�A&A5�AAAA�A�*�A��A��DA�D��A����D�A���A��DA

�����A��A��F	C��������FA�����!�

� 5�AAAA�-A�D���AC���D�A3��,���D�DA��AC=���5�A

3��,���D�D!

���
��
��
��

��



=���5�A3�������A.��D�

� '�D�A������D����A��DA������A���DA��A�A��������A�����A

=���5�A�������� 
� �DA�����DA��DA���D�A���D�A�D�	�A

� 'DA�����DA��DA��D�����D���A��A��DA����D������D�A�D�	EA���

� �DA���F�A�DD�A��A�CD���FA��DA���DA��A��������	

� 3��DA����A��������A��DA���DA���	A��DA��������A��A�����D�A

�����D�A��DA����DA��A��DA��������	A�FA���FA�A��������A������

� A*�A�7�3�A&A5���3��A���A�:�3�A&A5���3�� A��D�
� �7�3�A$A�:�3�A&A5���3�A$A��3��

��A	�E�5���3�� A5���3��� 

� �7�3�AGA�:�3�A&A5���3�AGA��3��



=���5�A"E�	C�DA�:�

����������	���ABCDE�F��F�����C�	�������

������������������F�����������	��F��F��A

	�������	���ABDE�	���C��

���	����� !

��������	���	� !�	"�C!�	##�

������������#�AB	D!

�����������!

$

�

� � �

�
� �

�

�	�	�ABCDEF

�	�	�	�	�ABCDEFB�F�BF�E�B��F�����D

BBBBBBBBBBBBBBBB��B���B����	B�B��F�����D

�����AB��B�B�

��FB�������	ABCDEF�A	�FB��B��FB

���������B��BABD���C�C��C��



=���5�A"E�	C�DA�:�

� "���	��D�A�������A��	DA���A����D�D��A����D�A��A3-

3A&A7@ &HAI9A��DC�

3A&A7@@ &HAI@9A��DC�

3A&A7 @@@ &HAI@@9A��DC�

3A&A7 @@@ @@@ &HAI @@@ @@9A��DC�

��A3A����� A��DA��	�D�A��A��DC�A����A��A�	��CE�
C��C������A��A3A���A����A��������A��B��

� '���A4�	����D�A��A%�D�����A"E�	C�D(

'���A�����A��DA$9A���AIA��AI3$9(A
� ��A3A�D��A����D A��DA$9A�D��	D�A�������������
� IA��A���������D A��A����D�D��A�CD�������A�D,���DA���F���A�	�����A

��A��	DA���A����A��D�A���A���DA��FA�����������A�	C������D



/��DA=���5�A"E�	C�D

� AAAAAA#A:AJA93A&A5�AAAAA�

�'DA�����A���FA�D�����A���������A���A�������D�A�D�	�!�

� 7$83A&A5�3�

� KAAAAA$A7@3A$A9A&A5�AAAAA�A&A5�AAAA�A�����DA������

� AAAAAAAAAA

� ���A3A$A3A&A5�3�

��

�� ��

B��BC ���BB��BC ���BB�!B���B"B�B���BB�B��� ����! ���

��

��



����������	A��BA�	�BA�CDAEEF�

��AB�E��

B�����D�A����A&A:AAAAAJA9�A$A;!A��D�A����A&A5�AAAA�A&A5�AAAA�

��FA��	DA����D�A��A�A���A����A���A��DA����D�C������AAAAAAA�����A�������D�A

��DA���������!

7!A����A&A5�AAAAA�

���A��CC��DA�DA�����DA�A&A:-

:AAAAAJA9�A$A;AAA:

AAAAAAA AAAAAAAJA9�A$A;AAA@

AAAAA�ABA:

��A�DA���A�DDA����A��A�DA�����DA�A&A:A���AAAAAAA&A: A��DA���������A��A�������D�!

���A��CC��DA�DA�����DA�A&A9-

:AAAAAAJA9�A$A;AAA9

AAAAAAAAA$A9�A�A;ABA@

AAAAAAAAAAAAAA�AAA�8!9K������D��A��A�ABA7!9K

��A�DA���A�DDA����A��A�DA�����DA�A&A9A���AAAAAA&A7!9K A��DA���������A��A�������D�!

GA��D�DA��DA���D�A����D�A��A�A���AAAAAA�����A������FA��DA���������!

�F �F

�F

�F �F

�F �F
�F

�F

!F

!F

!F

!F



:!A����A&A5��9�A

��CC��DA�DA�����DA�A&A7-

:AAAAJA9�A$A;AA

AA AAAAAAA$A:AAAAAJA9�A$A;AAA@

AAAA�ABA:

��A�DA���A�DDA����A��A�DA�����DA�A&A7A���A�@A&A: A��DA���������A��A

�������D�!

GA��D�DA��DA���D�A����D�A��A�A���A�@A�����A������FA��DA���������!

�F
�F

�F
�F



%D����	���DAB�������������
���� �EA��C�CDA�C��

� ����������������CB��C���C�����A���������������������������������C�����D�C����A���
���D�������D��������EF�A������CB������ A��E��������	��AB��������C����BA�C���!�C� �
���D�����

����� ����	A�BCAD����	�����C�D��A������������������CB���!���B�D	��E��������BB���C��
��� �AB���	CD	���E���EA� �����!E�B��!F���A�����BC� ��	�B�C�����BAEE������!E�B��

� �A�E�	��������CB���A�C����C��D�EF��C�	F�����F�CDAEEF��A��BAEE�AB�����������D���C� �C��
���������AD	��E�B����

������� "	��������!E���������CB���EC 	�EF�B�����	A�����!E�������BB���C����� �AB���	CD	�
!��A#�A����!E�B������C�����BAEE�����!$���!E�B�����E�����	�B�C����������EF���	���
D�B!C������E��C���

�% ����	��AD���	����F���!E��������CB��C�D��A����������E����&�AD�CDAE���EF������BAEE�
���!E�B�'��F�CDAEEF��	����� �AB����D������AEE��AC������C�������� ��C��A����!E���������
E�����

�( ���AD���	��������!E��������CB��C�D��A�����C 	���E�

%� �����E��A�����	��������!E���������CB���)�A�������	C��C���������	������E�����A��A���AE��
*!��������D�+���E��C���



#���B����FD�B��B$FB%�&'�FB��FB�D�&�B��(FB�)

BBB������ �� ������� �� �����

��� ��� ������� ���� ��������������

�	� ��� �� �������������������

��������������	������	������	������A	�B

������������������������������B����A	�	B

	������C��������������B����	�������A	���

�������������	���������������������A	�C�



��������A����F���A�D����,�D�

� B�������A��	DA����D	D���

� ����F+���A2��C�

� ����F+���A3D��D�A2��C�

� ����F+���A�D,�D��DA��A����D	D���

� ����F+���AB����������A����D	D���



B�������A��	DA����D	D���

� ��	C�D��A���D-A5�7�A��	DA����D	D���

A
� ������	D��A����D	D���A��A��	C�DA����A�FCD�

AAAAAA���AEA&AFE
� A�����	D���A�CD�������-

AAAEA&AIAGAFA$A8A�A+E
� A����FA������	D��-

AAAA�L0MA&AIE
� A/���A�����������A�D���-

AAA��A�EANA7:�A!!!



����F+���A2��C�L7M

� ��FA���CA���A���AC����-

� O��A	��FA��D�������A��DACD����	D�(

� O��A	��FA��DC�ACD�A��D������(���

����C�����B�,�-�.'

���������.,-'�.�/�0'�.11�

��������B�,���B�1.'

� 2��CADED���D�A3A��	D�A�@!!3�7�

� 8A&A5�7�A��DC�ACD�A��D������

� �����A��	DA��A3AGA5�7�A&A5�3G7�A&A5�3�



����F+���A2��C�L:M

� '���A�����A����A���A���C(

����C�����B�,-��.'

���������.,-'�.�/��--'�.11�

���������B�,���B�1.'
� 2��CADED���D�A7@@A��	D�
� 8A&A5�7�A��DC�ACD�A��D������
� �����A��	DA��A7@@AGA5�7�A&A5�7@@AGA7�A&A

5�7@@�A&A5�7�



����F+���A3D��D�A2��C�L7M

� ��D��A0���A���DA�A�����DA���CA���AD������DAD���A
�D�D�A��A�D�����A��A�DD�D�-

AAAC���.�#'

��������.,-'�./0'�.11�

�����������#,0'�#2-'�#$$�

�����������B�1,�#1.'

� �����A����A���D�A���C-
� O��A	��FA��D�������(AA3
� O��A	���A��	DACD�A��D������(A3DD�A��AD������DA���D�A

���C
� *��D�A���CA��D�A5�3�A��	D
� �����A��	DA��A3AGA5�3�A&A5�3G3�A&A5�3:�



����F+���A3D��D�A2��C�L:M

� '���A��A��DA��	�D�A��A��D�������A��A��DA���CA
�DCD���A��A��DA�����D�A��A��DA���D�(

AA����C���.�#'

�����������.,-'�.�/�0'�.11�

��������������#,-'�#�/�.'�#11�

��������������B�1,�#1.'

� ����F+DA���D�A���A���D�A���CA���D��D�-
� 3�	�D�A��A��D�������A��A��DA���D�A���CA��-
� AAAA@A$A7A$A:A$A!!!A$A�3�7�A&A5�3:�



����F+���A�D,�D��DA��A����D	D���

� 1��A�A�D,�D��DA��A����D	D��� A��	C��DA��D��A
��	C�DE��FA���������A�����������FA���A���A��D	A
�C

AA����A�0&@EA0ANA3EA0$$�

AAAAAA���A��A&@EA�ANA0EA�$$�

AAAAAAAAA��	A&A��	A$A0G�E

AAA���A��&@EA�ANA3EA�$$�

AAAAAA��	A&A��	A��E

AAA����NNC��	&DNN��	E

�����A����A��A5�3:�A$A5�3�A$5�7�A&A5�3:�

C ���

C ��

C ��



����F+���AB����������A����D	D���

'���A�����A�����������A����D	D���A����A��

AA�C���D���C�C����

��������A��B����'

����E��

��������A��B���%'

� A.������A��	DA&A�D�D�A	��DA����A��DA�������A��	DA��A��DA
���������C�C��AC���A��DA����D�A��A��DA�������A��	D�A��A
3�A��B����A���A3�A��B���%!



������



����	A�	�����

� �B	�����	A�	�	���CD�C�EF	D���ED�A�B	��	

D����BEB���	���	��	���E	���E�	����	A�	�A�EB	

�	�AB��E	B��E�	��D�	D����BEB�	������	

E�E�EB��	A�	�DDE��EF	��	�B	ABFE�	����	

ABFAD��E�	��E	D����BEB���	���A�A�B	�A��AB	

��E	D���ED�A�B�



 E�ABAB�	�����

� !A"E	���E�	���A���E�	AB	#$$�	�B	�����	�C��	

�E	FE�ABEF	�E���E	A�	D�B	�E	C�EF	��	����E	

AB������A�B�
� !A"E	���E�	FE�ABA�A�B��	�B	�����	FE�ABA�A�B	

��EDA�AE�	�	���A���E	���E	�BF	�	B��E�	%C�	

A�	ABD�CFE�	�B���E�	�E��C�E	A�E�	�A&E�

�����������	AA��B�C��DEF�����������A����F����



�����	��E�EB��

� '�E	A�E��	AB	�B	�����	��E	D���EF	�����	

E�E�EB���
� ���	E�E�EB��	AB	�B	�����	��E	��	��E	���E	

���E(	�B��	��E	���CE�	�����
� ������E

AB�			�����)*+,	-	.	)/�	0�	123�	4+//	5	(		



�DDE��AB�	�����	��E�EB��
� '�	�DDE��	�B	ABFA�AFC��	�����	D����BEB��	�E	

��A�E	��E	�����	B��E�	������EF	��	�B	E���E��A�B	

EBD���EF	AB	�6C��E	���D"E���	'�E	E���E��A�B	

��EDA�AE�	��AD�	D����BEB�	��	�DDE���
� 7�B���

�����8��E	*	9BFE�����E��A�B,
� ������E

�����)*:,

�����)*A,				��E�E	A	-	;



9BA�A��A&AB�	�����	AB	 ED�����A�B�
� '�	ABA�A��A&E	�B	������	��C	���E	��	��EDA��	�	�A��	��	ABA�A��	

���CE�	���	��E	�����	E�E�EB���	�E�����E	��E�	�A��	

D�����	�BF	EBD���E	��E	�A��	�A��AB	���DE��

AB�		�����)*0,	-	.:;�	)/�	)1�	;2�	):5(

� �E	F�B��	BEEF	��	C�E	��E	�����	�A&E	��EB	�E	ABA�A��A&E	���	

��E	�����	E�E�EB���	�ABDE	��E	D���A�E�	D�B	�A�C�E	A�	�C�	

��	D�CB�AB�	��E	ABA�A��A&AB�	���A���E��

AB�	�����)*	,	-	.	:;�	)/�	)1�	;25(

� ����	����EB�	A�	��C	F�	C�E	�B	E���ADA�	�����	�A&E�	�C�	A�	

F�E�B��	���EE	�A��	��E	BC��E�	��	D����BEB��	<
� 9�	��E�E	��E	���	�E�	D����BEB��=	A�E��	�	��E	�A��AB�	E�E�EB�	�A��	

�E	�E�	��	&E���

� 9�	��E�E	��E	���	��B��	�B	E����	A�	�A�B��EF�



!�D"	��	����E���E	�����	>�E���A�B�
� #$$	F�E�	B��	�����	����E���E	��E���A�B�	�B	�������

AB�	�*0/,�	�*0/,	(

� '�E�E	A�	B�	����E���E	���A�B�EB�	��	�	��	�

�	-	�(			==B��	���AF

� '�	D���	�����	�	AB��	�����	��	��C	�C��	F�	A�	��C��E���	

E�E�EB�	��	E�E�EB��

���	�	A-/(	A?0/(	A$$�

�*A,	-	�*A,(														==���AF	��E���A�B

� 7A�A������	��E�E	A�	B�	����E���E	D�����A��B	��	�������

A�	��	--	�	�			==8��	���AF



!�D"	��	����E���E	�����	>�E���A�B�

� �����	��C	D�BB��	�E�����	����E���E	AB�C�	=	�C��C�	

��E���A�B�	�B	�������

DAB@@�(					==B��	���AF�	��E�E	�	A�	�B	�����

D�C�??�				==B��	���AF

� A�C	D�BB��	�E�����	����E���E	��A���E�AD	��E���A�B�	�B	

������

�	-	�	$	�		==	B��	���AF�	��E�E	�	�BF	�	��E	������

� BAB�����	A�	A�	B��	����A��E	��	�E�C�B	�B	EB�A�E	�����	��	��E	

���CE	��	�	���CE4�E�C�BAB�	�CBD�A�B

�E�C�B	�(		==B��	���AF�	��E�E	�	A�	�B	������



������E	��	>BE	 A�EB�A�B��	�����
			��AF	��AB��

.

F�C��E	���E�	*1,�	��E���E�	�����-/(

D�C�??	C�B�E�	���E�	��	1	F���D(

����	AB�	E-/(	E?1(	E$$�

DAB	@@	���E�*	A	,(

���	�AB�	E-/(	E?1(	E$$�

�����	$-	���E�*	E	,	(

��E���E	-	�����	=	1(

D�C�??	C��E���E	-D??	��E���E(

5



FC��AFA�EB�A�B��	������

� �	���	FA�EB�A�B��	�����	A�	C�EF	��	

�E��E�EB�	A�E��	AB	�	����E	�A��	����	�BF	

D��C�B��	����AFEF	E�D�	A�E�	AB	��E	����E	A�	

��	���E	F���	���E�
� ��D�	D����BEB�	A�	�DDE��EF	��	�	��A�	��	

ABFE�E�	����	�E��E�EB�	��E	D����BEB���	

���A�A�B	AB	E�D�	FA�EB�A�B�



 E�ABAB�	FC��AFA�EB�A�B��	�����

� ��F���C����F����	AA��
� '�E	�����	A�	FE�ABEF	�A��	���	�A&E	��EDA�AE���	

E�D�	EBD���EF	AB	���D"E��

 ���'��E	�����8��E*#�B��9B����,*#�B��9B����,

� ������E

F�C��E	�����:*;,*+,(
� ��A�����C����F����	AA��

�����		�����;*�,*�,*&,



�DDE��AB�		FC��AFA�EB�A�B��	�����	

��E�EB��

� �����	E�E�EB��	AB	���	FA�EB�A�B��	������	

�E6CA�EF	���	ABFE�E�

�����:*),*:,
� 8��ADE	����	E�D�	ABFE�	���	A��	��B	�E�	��	

���D"E���	 �B��	��A�E	D������

�����:*)�:,			==	B��	���AF	��B���



������E	'��	 A�EB�A�B��	�����
��AF	��AB��

.

�����	�����:*;,*;,-	..	):�:�		))�/�		G�1			5�

	.		:;�G�	40/�1�		:�;		5�

	.		:�:�					;�;�			+�+			5		5(

���	�AB�	���-/(	���?;(	���$$�

���	�AB�	D��-/(	D��?;(	D��$$�

D�C�??	�����:*���,*D��,(

5



���������	ABCD����BE�FC�AB��

�



������

� �B�������A�����	��D�CA	B�	�����A���D��	��C�D�

���D�C��D�C��C���D��D�D��DE�C	�C��	������

�	��	B�B��D�
� �D�����CA	B
C��D�����B��D��A�D 

D���

!

ABC���" #

E	���D�E��$ #



������%BACA��A��CA	B

��CD��ED�����CA	B���������	BC�AB���	�D�

������D�����D�

FC�CA��ABACA��A��CA	B

&�B�CA�D�ABACA��A��CA	B

'

ABC��	BC��E���� �(�)'���!*��'���'+��'���'+��'���'���'+��'���'+��'�,#

ABC�A#

ABC���" #

�	�-A�(�+#�A�.�"#�A//0

��A �(�"�1�A#



2D�	����EE�D��D�

� 2D�	���A��EA�AEDE����ABC	�	BD�

��CD��AD�D��ABEA�AE������

�EE�D��DE�

1��ABA����E�C���	����B�

�D3�D�C���	��C�D��D�	���A����

��CD

� 4������CD������B��EE�D���

�	����'!��AC���	�D��	���

�EE�D�����D��D�	���A��!'!�

+� +6++++�!'
7

!' +6++++�!'
$

"8 +6++++�!'
"

�� +6++++�!'
9

:;< +6++++�!'
*

:	< +6++++�!'
=

:>< +6++++�!'
�

:?+< +6++++�!'
@

� �

� �

� �7



������1����D��AB���B�D�D�DBC

ABC���" #

"�D�D�DBC��	��7���CD��D����

C	C����A�D�(�"�6�7���CD��(�!7���CD�

&D�E��B�D�D�DBC

;�ACD�C	��B�D�D�DBC

��+ ��� ��! ��' ��7 ��$ 

+6�+++ +6�++7 +6�++* +6�+�! +6�+�" +6�+!+

" $ 7 ' ! �

$

ABC�C���(���! #

��' �(�$#



FC�AB���AB�8

� A	�BFC�AB��C�DD�>	�E
� ���C�AB��A���B�������	��������CD���

E&

"

������C�AB�� �(�B�D��	�>	��EC#

�����F�C�AB��(�B�D��	�>	��EC#



FA�BA�A��B�D�	��AGHH�������CD��

:?+<

� 8	��A�D������C	�DB	>�>�D�D�C�D��C�AB��

DBE�
� :?+<�EDB	CD��C�D�DBE�	���C�AB�

���������	�D���EF�

F	�D��	�D�������CD���-E	�I��B����AA0J

:?B<�(�BD>��ABD��:?C<�(��	�A�	BC���C����:?�<�(�

�D�CA����C����:?�<�(�����A��D��DC��B
9

������C�AB�� �(�B�D��	�>	��EC#

��ABC�-BK�C���C�AB�0#



�	ABCD���AB�8

� ��������	ABCD���	ABC��C	����AB��D���CD�
� �B�ABC��	ABCD���	ABC��C	��A��C�	��C�D��	���

��CD��
� ���	ABCD��AC�D��������B��EE�D���>�D�D�AC�A��

�C	�DE�AB�C�D��D�	�����	ABCD�����D���������

�	�����CD��

� F�A������DE�C�D�ED�D�D�DB�D�	�D��C	�
� F���A�D��C�D�����D��	ABCDE�����

����7 A
*

ABC�F�#���ABCF��#

ABC�A�(�7#

��(�LA#



2	�D���	�C��	ABCD��

ABC�6�(������(�!�����+ #

ABC�FA�# MF����	ABCD��C	��B�ABC�FM

A��(�L6# MF��EE�D���	��6�FM

��(�FA�# MF�8	BCDBC�	��A��FM

FA��(�+# MF�8�D���>�D�D�A���	ABC��FM

A��(�L��+ # MF��EE�D���	���A��C�D�D�DBC�

	����FM

���������	�����D�EF�
=



�	ABCD����AC��DCA�

� ��'!1�AC����CD������'!��AC��EE�D�������D�
� 5	��C	�D��B���EE�D����'!��AC����D��D3�A�DE�

� �	ABCD����AC��DCA��J��/���A�D��C�D�BD6C�

�D�	����	��CA	B������AB���D������D�	��C�D�

���D�C��D����C�D����D�C��D�	����

�+



�	ABCD����AC��DCA�J�N��AE�

	�D��CA	B�
� �	ABCD��/M1�ABCD�D�����	ABCD�
� �	ABCD��1��	ABCD����ABCD�D�

� �	ABCD��.�B��	�D��C	�O��	ABCD����AB���AE
� �	ABCD��/M1��	ABCD����AB���AE

��



�	ABCD����AC��DCA�J�46����D

ABC�F���6�(�!+#

��(�L6#

��ABC�-P�������(�K�?BP���0#

��ABC�-P�/��(�K�?BP��-ABCF0�/�0#

��ABC�-P�/��(�K�?BP��-����F0�/�0#

��ABC�-P�/��(�K�?BP��-��	�CF0�/�0#

��ABC�-P�/��(�K�?BP��-E	���DF0�/�0#

��������	A�	AB

�������C�DDEEFF�D �!



�	ABCD����BE�������

� �	ABCD����BE����������D�CA��C����	���DE�

������� �(�BQD��	�;	��EC#

�����F��(�L��+ #

�'



�	ABCD����BE���B�CA	B�

�����DBC�
� R�B�CA	B��	B����D�DA�D��	�AD��	��C�D�

���A���D������DE�C	�C�D��

���������	����B���D���B�EF�
� ����B�CA	B�BDDE��C	�DB	>�C�D��EE�D���	����

���A���D�A��AC�A��C	����D�C�C�D�	�A�AB������A���D

���������	����B���D���B�EF�
� H���D�ACD����ADD��C�AB���	�����������BB	C�

�D�����DE�C	���B�CA	B��DAC�D��

� ;��C�A������DE�A��C�D��EE�D���	��B�D��	�
�7

��ABC�-B�D��	�>	��E?BC0#



!1�A�DB�A	B����������-������	��

������0
ABC�E�' �! #

���D���C�D��	ABC����!�	��C�D������J

E�� �! 

%BACA��A�D�->AC�	�C��		��0J

ABC�E�' �! �(�))���!,��)7��$,��)9��*,,#

�$



2	�D���	�C�!1�A�DB�A	B���

������

E�+ �+ E�+ �� E�+ �! E�+ �' 

E�� �+ E�� �� E�� �! E�� �' 

E�! �+ E�! �� E�! �! E�! �' 

��2��CAEA�DB�A	B���������A���C	�DE�AB����	>���S	��

�	���C�

��C>	�EA�DB�A	B������DJ

���BD6C��D�	���D�D�DBC�C	�E�+ �' �A��E�� �+ 

;��C���	�C��D�	����EE�D��D���D3�DB�D�	����C��DD�

EA�DB�A	B��������T

��BD6C��D�	���D�D�DBC�C	�C�+ �+ �+ �A��C�+ �+ �� 

�"



�����������	AB�CD���B��E



F��D�CB�D�

�D����D�CA���D����������AB�CD���������C�B����B��
E���A�����

�D����D�CA�D����B��C�D��D��D�D�C�CBA��A��C�D�D�
��C��C��D���C�C�D�����B�D��D�D���B�����B���
C�DB���B�B���BCBD�������B��D�D��D��

�����������	AB�CD�� E



�����������	AB�CD�� F

�������B��E

����������	AB	CD�EF

�����B������������	���B��������D����B����

������������������B���D�B��

���DCB����� ��������D!B�D���B	�����D��

����������	ABC

����DC

������AB���E�FC

�������B���E��C

������	AB��E��C

�������	B��E��C

"��#��B$��"$ ����������	ABC

����$ ����B�������E���������	ABC

����B�B�B�����%����B���#B���A���EB����

&D����B�B�B���'D��B(��)

*����B�B�B���'D��B(��D!B�+��)



�����������	AB�CD�� �

�������D��D�D�C�CBA�

�A�A�D�DA���� � ����D�D�D�C����D��B!D�"�����CD�

� ���������A������C������D��B�����D#�D��D�A���� ����CD�
� $��D�B��%�&C������D��C���CD��� &��'�C�����D��C���CD��� '��(

����������D��AC����C�A���D��D�D�C�CBA�

� )��B*D�B���A�D�AC�D���������D�

� ��*�A+������A��B�D��"���������B��D�D���C�CA���A�����D�

� ��A�CD��*�A+������A��B�D��"�B���AC�����C��D����D�����
��A�����D�

��AB

��	B

���B

������

������

������

������FBC



�����������	AB�CD�� �

�������D��D�D�C�CBA�

���������	C
����������FBC
����������C
���������C

�	

��AB

��	B

���B

�

������

������

������

������

������

��������

"������B��#�D�D!B�����
��CD�E��AB�B���,�	B�� �
�����B��	D�E�#���D�E��

'����B%���� ����)

��������DE�B����
�D!B��%�B�B�B���



�����������	AB�CD�� �

������,B!D�

-��C�B�

�������������FB�.

�������������.

�����������	ABC

/

/&

��	A�BCD	E�DCF��D��D

�BD�����	DFBD��	�C



�����������	AB�CD�� �

0��CB12B�D��BA����������

����� ����!��B�FBC

 ����!�	B�AB�E�	"C

 ����!�AB�AB

 ����!�AB�	B

 ����!�AB��B

������

������

������

 ����!�	B�AB

 ����!�	B�	B

 ����!�	B��B

������

������

������

-B	���$�����������	AB	CD�E

.A���A�##B����AB��������D�B$

�� ����!�AB�FB�E���C

3�A+�0��A�4
F����B!�CBA�



�����������	AB�CD�� �

5��B���D16D��C��������

���

�#�������������

$

����������������BC�

����%

���D���D���	A���D���F�������B�	ED�����C

 ��FB� D�F	EFBD�AB�	F�BC

!�����D�����CD"AC	DC	F��DE�#�D�F�� D$��BC	�B	%D��B�	E



�����������	AB�CD�� �

0D�A�������D��D�

,CA���D��D������D�C��B�������BD+D������DB���
��CD1�B!D�
� )�������C�D������D�C�����D�����D���BC�A���D�A��

� 7D+�����B�D�������B�D�C�������D����BC��B��B�B������

� ,��������D��D����D��A�DCB�D������D�������
�����		�	

0D�A���B��A�CD�����D��D�����+A���
� )���������+A���B��C�D�����D�C���BC�A���D�A������D���
������B���D�����B�D�B��C���CBA�

� E6 ��8��+A����B!D�B��9���CD��:;��������&��'�<

� ��AB��������		�B���B�����C�D���CD1����D���A��C�D�
+A��8���B��C���CD



�����������	AB�CD�� ��

	AB�CD��

,�D�B������D�A���A���D�1�B!D���C���������D��
� 0��B�����D�A����B�BCD�������A�D��A��+A��1�B!D

� =>=���CD��;�/?���=@/���CD��;�'@�D����CD�

���AB�CD��B�����C���AC�D��*B���A������D
� �����B��C��D�B��E

����()��C

��D����B���D���C����CA�D�����AB�CD��CA�����B�C� 



�����������	AB�CD�� ��

	AB�CD��F�D��CBA���B��E

E�D�CBA�
��C��D��E� �DC��������B���D8���D�A�������D��

2D�D�D�D��D
��FBD���� �DC������A�CD�C���CA�D���C�����D��

$��B�D�C����B���D�C
��FBD�������C�E ,CA�D������D��C�����D��

F���A���D���CB������DAAA

���B���D�C
FBD�������F��,CA�D���AB�CD��B����AC�D�����B���D



�����������	AB�CD�� �E

)�B���	AB�CD��

������	C

�������C

����()��	C

����()���C

�	�E�	C

���E��C

)��	�E�*�	C

)����E�)��	C

()��	�E�FC

���E�()���C

�	+

��+

)��	+

������

������

������

%

)���+

%

������

������

������

	

�

A!	AAA

A!	AAA

F

F



�����������	AB�CD�� �F

)�B���	AB�CD���:�A�CA<

B��D���D�*�+���B��%�����,)����B���AC�������

���	��D�A�D��9

��������	�����E�	AF�C���-(��� ��.�������)���������(-

��������������E�/C

����(���,)��	�E�*���	C��-(�'����..����������.�����(-

����(���,)����E�*����C

(���,)��	�E����,)���C

(���,)��	�E�����C

-��C�����D��.



�����������	AB�CD�� ��

)�B���	AB�CD���:�A�CA<

B��D���D�*�+���B��%��(���,)����B���AC��������(

E����D�����,)��	�"��AD��8C������D����	

��������	�����E�	AF�C���-(��� ��.�������)���������(-

��������������E�/C

����(���,)��	�E�*���	C��-(�'����..����������.�����(-

����(���,)����E�*����C

���,)��	�E�(���,)���C

���,)��	�E����,)���C

-��C�����D��.



�����������	AB�CD�� ��

	AB�CD����BC��DCB�

FBD�����C������� FBD�����"�������

 A�A��FBD�����0�	 ��������'��A�DC�B���CA����AB�CD�

�������()C
���������C
��������DC

)�E�*�C
)�0E�	C

������()C
��������C
�������DC

)�E�*�C
)�0E�	C$��D��������A+��AB�C��CA��

:�����B����A��B�D���AD��8C�
�DA��D�����B���D��B���D�A��<

�����'D�B!DA�:����<�CA�
C�D��D�A�������D��

�����'D�B!DA�:B�C<�CA�
C�D��D�A�������D��

	AB�CD����BC��DCB����A�����D���D�����CBA����



�����������	AB�CD�� ��

��,�D�B���	AB�CD��B��E

,�D�B����A��C��C��AB�CD��1233
� 	AB�C��CA��A���C�

� 2D�D�D�D��B���B��D����"�����D��	��������DB�����E�

� BA��D�B�D��B�����D�4��.&�D5�6�A��4��.��5�6



�����������	AB�CD�� ��

?D�D�B��	AB�CD��

�AB��D%���3�AB�CD��CA����C�B��4

6A�D�����B��A���CBA����A�C�+��C�C��D�A��C�B���
B���AB�CD��CA
� ��D���D��D��D�CB�D�D���A���A��B�D�8��C��D1��D�*B��

� �E��8C���D��AB�CD����BC��DCB�

7��.���()C
���������C
���������C
)�E�*�C
)�E�*�C
)#������(������(�)�C

��#B�	���$��B�����AB�	��#D�B�����
/	A��EB0������,B	�1����#B�'%�����#B�
	AB	CD�E�#��#��B������B���������D%��
�AB���,B	��D���������)

2��EB����F��3��B�D�B���B	B�����4



�����������	AB�CD�� ��

	���1��1�D�D�D��D

7��.
���,!,��.,������(!8�����(��
$

���(!�E�	AA	C
���(��E�	AA�C
9

7��.
��7��.�
$
���������E�	C
�������D�E��C

������,!,��.,��*�8�*D�C
9�

�

&

�

D

!

�

����

���&



�����������	AB�CD�� ��

�����������	AB�CD��

2B�C��3�D��DC4%

���������D�� ����AB�CD��CA�C�D�
B�BCB���:&C�<�������D�D�D�C

���B��� ��(���0���

���������B������D��CA�������CBA��
������AB�CD�

� B�D��������B!D�B���A�CE

)������������C��D�CA�B�CD������D�
������������AB�CD��

� ��AB���AB�CD����BC��DCB�E

'�����D����(�����

����

��������������B8

����#���'��.����������

$

���%��������������	B�%

9

���

 ����7��.�

$

���������	AB8�D��BC

���%������8�	A�%�����D8����%

9

(AC	D��)�F�F	��
)�CCD	E�DCF��

*�CCFB�D�����C�



�����������	AB�CD�� E�

�����������	AB�CD��

����

��������������B8

����#���'��.����������

$

���%

���)������:;.<�=8���������������C

9

���

 ����7��.�

$

���������	AB8�D��BC

���%������8�	A�%�����D8����%

���)������:;.<�=8�����������C

9

!��C��AD��C�B����B�C"

!��C��AD��C�B����B�C"

9

/&

   ��D#�$�D�������B���D����
���AB�CD�



�����������	AB�CD�� E�

�����������	AB�CD��

������C

�����������	ABC

�������E�AC���4�	AC��00�

$

���������B�E�%C

9

����()C

�����������	ABC

�����)�E������C�)�4�*������	ABC�)00�

$

��()�E�%C

9

��D�D�C%A���A#&��A'�#A�D���D�'$�#CBA������D($B���D�C



�����������	AB�CD�� EE

,C�B���

$��E���C�B������D����C����������A��������CD��
� BD��B��CD��+BC��FG&8�������CD�

� ��������A���A���D�1�D��C���C�B���

� 	AB�CD���A���A��C��C��C�B����:A����*�A+���D��C�<

���������	�	�B�E�:>�&&�8����&.?<�=C
�����(���������E�:>�&&�8����&.?<�=C

> � & & � 8 � &� � . ?<���B�	E

> � & & � 8 � &� � . ?<� 	��"FB�	��

*�C���+D,�#�+D-

�+D-

�D	��"FB�	����@<A@



�����������	AB�CD�� EF

,C�B����D��C�

0��C��������CD��D��C�%

	�A�B�D������C�������E��B�����%�A���&#.��4�����'5�6

���

���&������������B�

$

������&���E�AC

�����&�������&��B�?E�B<A@�

����&��00C

�����#����&���C

9����

�����������
������A���AB�CD�

E�D�*��A��
CD��B��CA�

���������D���
CA��AB�CD�E

-��C�B��C�D��B!D�
A��C�D������...



	AB�CD��CA�	AB�CD��:�����DD����<

�����������	AB�CD�� E�

	���B��������D�C��CA���B�%

���

 ����������'�8������((��'7�

$

��555

9����

��������H�D�CA��A��

�����D

�D�����+�D������B������
����������AB�CD��CA�C�D�
�B��C�D�D�D�C�B������D�

�B!D�A��C�D�����������H�D�CA�

,���A�D��A������C�D���A�����C�B��+��

21CD;�5-)��'�� ���&&��	���F

��'��EE���:�B�D��C�B����A��C�D
��������������������A�������B�D��



�����������	AB�CD�� E�

�����DD����

��'7�AB

��'7�	B

��'7��B

������

������

������

��'7�FB

��'7��B

������

����&�

:5-)��'�� =

:��&&�=

:	=

:�=

:F=

B�D�D���D��C�B���EE
IAC�B�CD�D��E



�����������	AB�CD�� E�

ID�C�BB�D

,C���C��D������)�BA��



Stacks are dynamic data structures that follow the Last In First Out 
(LIFO) principle. The last item to be inserted into a stack is the first one to 
be deleted from it. 

For example, you have a stack of trays on a table. The tray at the top of 
the stack is the first item to be moved if you require a tray from that stack. 

Inserting and deleting elements 

Stacks have restrictions on the insertion and deletion of elements. 
Elements can be inserted or deleted only from one end of the stack i.e. 
from the top. The element at the top is called the top element. The 
operations of inserting and deleting elements are 
called push() and pop() respectively. 

When the top element of a stack is deleted, if the stack remains non-
empty, then the element just below the previous top element becomes the 
new top element of the stack. 

For example, in the stack of trays, if you take the tray on the top and do 
not replace it, then the second tray automatically becomes the top 
element (tray) of that stack. 

Features of stacks 

 Dynamic data structures 
 Do not have a fixed size 
 Do not consume a fixed amount of memory 
 Size of stack changes with each push() and pop() operation. 

Each push() and pop() operation increases and decreases the size of 
the stack by 1, respectively. 

 

 

 

 

 



A stack can be visualized as follows: 

 

Operations 

push( x ): Insert element x at the top of a stack 

void push (int stack[ ] , int x , int n) { 

 if ( top == n-1 ) {         //If the top position is the last of 

position in a stack, this means that the stack is full 

    cout << “Stack is full.Overflow condition!” ; 
    } 

    else{ 

        top = top +1 ;            //Incrementing top position  

        stack[ top ] = x ;       //Inserting element on incremented 

position   

    } 

} 

 

 

 

 



pop( ): Removes an element from the top of a stack 

   void pop (int stack[ ] ,int n )  

    { 

 

        if( isEmpty ( ) ) 

        { 

            cout << “Stack is empty. Underflow condition! ” << endl ; 
        } 

        else     

        { 

             top = top - 1 ; //Decrementing top‟s position will detach 
last element from stack             

        } 

    } 

topElement ( ): Access the top element of a stack 

  int topElement ( ) 

    { 

        return stack[ top ]; 

    } 

isEmpty ( ) : Check whether a stack is empty 

    bool isEmpty ( ) 

    { 

        if ( top == -1 )  //Stack is empty 

        return true ;  

        else 

        return false; 

    } 

size ( ): Determines the current size of a stack 

   int size ( ) 

    { 

        return top + 1; 

    } 

 

Implementation 



#include <iostream> 

using namespace std; 

int top = -1; //Globally defining the value of top as the stack is empty 

 

    void push (int stack[ ] , int x , int n) 

    { 

        if ( top == n-1 )       //If the top position is the last of 

position of the stack, this means that the stack is full. 

        { 

            cout << "Stack is full.Overflow condition!" ; 

        } 

        else 

        { 

            top = top +1 ;            //Incrementing the top position  

            stack[ top ] = x ;       //Inserting an element on 

incremented position   

        } 

    } 

    bool isEmpty ( ) 

    { 

        if ( top == -1 )  //Stack is empty 

            return true ;  

        else 

            return false; 

    } 

    void pop ( )  

    { 

 

        if( isEmpty ( ) ) 

        { 

            cout << "Stack is empty. Underflow condition! " << endl ; 

        } 

        else     

        { 

             top = top - 1 ; //Decrementing top‟s position will detach 
last element from stack             

        } 

    } 

    int size ( ) 

    { 

        return top + 1; 

    } 

    int topElement (int stack[]) 

    { 

        return stack[ top ]; 

    } 

    //Let's implement these functions on the stack given above  

 

    int main( ) 

    { 

        int stack[ 3 ]; 



        // pushing element 5 in the stack . 

        push(stack , 5 , 3 ) ; 

 

        cout << "Current size of stack is " << size ( ) << endl ; 

 

        push(stack , 10 , 3); 

        push (stack , 24 , 3) ; 

 

        cout << "Current size of stack is " << size( ) << endl ; 

 

        //As the stack is full, further pushing will show an overflow 

condition. 

        push(stack , 12 , 3) ; 

 

        //Accessing the top element 

        cout << "The current top element in stack is " << 

topElement(stack) << endl; 

 

        //Removing all the elements from the stack 

        for(int i = 0 ; i < 3;i++ ) 

            pop( ); 

        cout << "Current size of stack is " << size( ) << endl ; 

 

        //As the stack is empty , further popping will show an underflow 

condition. 

        pop ( );   

 

    } 

Output 

 Current size of stack: 1 
 Current size of stack: 3 
 Current top element in stack: 24 (Stack is full. Overflow condition!) 
 Current size of stack: 0 (Stack is empty. Underflow condition!) 

Refer to the following image for more information about the operations 
performed in the code. 



 

 

 



Application 

Consider the balanced parentheses problem. 

You have a bracket sequence made up of opening '(' and closing ')' 
parentheses. You must check if this bracket sequence is balanced. 

A bracket sequence is considered balanced if for every prefix of the 
sequence, the number of opening brackets is greater than or equal to the 
number of closing brackets, and the total number of opening brackets is 
equal to the number of closing brackets. 

You can check this using stack. Let's see how. 

You can maintain a stack where you store a parenthesis. Whenever, you 
come across an opening parenthesis, push it in the stack. However, 
whenever you come across a closing parenthesis, pop a parenthesis from 
the stack. 

    #include <iostream> 

    using namespace std; 

    int top; 

    void  check (char str[ ], int n, char stack [ ]) 

    { 

        for(int i = 0 ; i < n ; i++ ) 

        { 

            if (str [ i ] == „(‟) 
            { 

                top = top + 1; 

                stack[ top ] = „ ( ‟; 
            } 

            if(str[ i ] == „)‟ ) 
            { 

                if(top == -1 ) 

                { 

                    top = top -1 ; 

                    break ; 

                 } 

                else 

                { 

                     top = top -1 ; 

                } 

            } 

        } 

        if(top == -1) 

            cout << “String is balanced!” << endl; 
        else 



            cout << “String is unbalanced!” << endl ; 
    } 

 

    int main ( )  

    { 

        //balanced parenthesis string. 

        char str[  ] = { „(„ , „a‟ , „+‟, „ ( ‟, „b ‟ , „-‟ , „ c‟ ,„)‟ , 
„ ) ‟} ; 
 

        // unbalanced string .  

        char str1 [ ] = { „(‟ , „(‟ , „a‟ , „ + ‟ , „ b‟ , „)‟ } ; 
        char stack [ 15 ] ; 

        top = -1;    

        check (str , 9 , stack );      //Passing balanced string    

        top = -1 ; 

        check(str1 , 5 , stack) ;    //Passing unbalanced string 

        return 0; 

 

    }  
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Infix to Postfix Conversion

• We use a stack

• When an operand is read, output it

• When an operator is read
– Pop until the top of the stack has an element of lower 

precedence

– Then push it

• When ) is found, pop until we find the matching (

• ( has the lowest precedence when in the stack

• but has the highest precedence when in the input

• When we reach the end of input, pop until the stack is 
empty
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Example 1

• 3+4*5/6

• Stack:

• Output: 3 4 5 * 6 / +

• Done!
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Example 2

• (300+23)*(43-21)/(84+7) 

• Stack:

• Output: 300 23 + 43 21 - * 84 7 + /

• Done!
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Infix to Postfix Conversion

Example 3

• (4+8)*(6-5)/((3-2)*(2+2))

• Stack:

• Output: 4 8 + 6 5 - * 3 2 ʹ 2 2 + * /

• Done!
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